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Roteiro

1. Leildes simples: definicdes e analise de equilibrio.

2. Equivaléncia de receitas.

3. Leildes 6timos.

4. Saidas a partir da definicdo do VPIV simétrico:
classificacéo de receitas, principio de ligacéo.

5. Leil&do inglés e eficiéncia.

6. Conluio em leildes.

7. Leildes de unidades multiplas.




Caracteristicas notaveis dos
leilOoes

Antigo mecanismo do “mercado”.

Amplo uso. Diversas variedades.

Jogos simples e transparentes (mecanismos).

Opera bem nos ambientes de informacao
incompleta. O vendedor (e algumas vezes
também os licitantes) ndo sabe qual valor os
outros estao atribuindo ao objeto.

Otimizacéao e eficiéncia em uma ampla série de
situacoes.

Provavelmente a area mais ativa de pesquisa
em economia.




2 Notacao (VPI Simétrico)

Estabelecimento de valores privados independentes
(VPI) com compradores de risco neutro
simétricos, sem restrigcbes de orcamento.

- Unico objeto indivisivel para venda.

. N compradores potenciais, indexados por i. N
comumente conhecido por todos os licitantes.

. X, — avaliagdo do comprador i — valor maximo
que esta disposto a pagar pelo objeto.

. X ~F [0,?7] com f=F' continuo e suporte total.

. X. é valor privado (sinal); todos os X s&o iid
(independentes e identicamente distribuidos),
0 que é de conhecimento comum.




3 Leildes comuns
Leildes de LANCES FECHADOS.

- Leildo de lances fechados e primeiro preco:
Cada licitante submete um lance " == (em

envelope lacrado ou sem a observacao dos

demais). O ganhador é o comprador com o

maior lance, ele paga o seu lance.

- Leilédo de lances fechados e segundo preco:

Como acima, o ganhador paga o segundo lance
mais alto — o mais alto entre os lances dos
demais participantes.

- Leildo de K-ésimo preco:

O ganhador paga o K-ésimo preco mais alto.




Leildes ABERTOS (DINAMICOS).

- Leilao holandés:

O preco inicial é fixado em um valor elevado,
que nenhum licitante esta disposto a pagar. Ele
vai sendo reduzido até que algum licitante
informe que esta disposto a comprar. O
licitante obtém o objeto a esse preco.

Observacao: Os leildes holandés e de primeiro
preco sédo amplamente equivalentes.




Leildo inglés:

O preco do objeto comeca em zero e vai
aumentando. Os licitantes comecam
ativamente — dispostos a comprar o objeto a
preco zero. Em um determinado valor, cada
participante esta disposto (ativo) ou néo
(inativo) a comprar o objeto por esse preco.
Conforme o preco aumenta, os licitantes
reduzem(*) suas demandas. O leildo para
quando apenas um licitante continua ativo. Ele
€ 0 ganhador e paga o preco que fez os outros
interromperem suas ofertas.

Observacéao: O leildo inglés é , de certa forma,
equivalente ao leilao de segundo preco.




4 Leilao de primeiro preco

Vantagem

J’ x; — b;,se b; > Mdx o, ‘r’,r.
1 caso contrario, O.

Proposicdo: As estratégias de equilibrio simétrico em
leilédo de primeiro preco sao dadas por

M) = EViIY7 < 2],
onde Y — max;+;{X;}.

Prova: E fécil verificar que trata-se de estratégia de
equilibrio, vamos deriva-la.

Suponha que cada outro licitante exceto i siga a
estratégia estritamente crescente (e diferenciavel)
3(X).

Compromisso de equilibrio: O ganho de vencer
versus a probabilidade de vencer.




A vantagem esperada de apresentar lances b ao
receber x é: Gy, (87H(b)) x (i — b).

CPO: g(571(b))
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No leildo de primeiro preco, o pagamento esperado é
m! (x) = Pr[vencedor] x b(x)

= G(z) x E[V1|Y; < 2].




5 Exemplos:

1. Suponha que os valores sejam uniformemente distribuidos
em [0,1].
F(X) = x, entdo G(x) = xN-Le

N—1
3l(z) = N

—
1

2. Suponha que os valores sejam exponencialmente
distribuidos em [0,¥).

F(x) = 1-e'x paraalgum ?>0e N = 2, entdo
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Observe que se, paral =2, x & muito grande e o lance nao
ultrapassara 50 centavos.




6 Leilao de segundo preco

Proposicdo: Em um leildo de lance fechado e segundo
preco, € uma estratégica dominante fraca fazer um
lance

WMz) = =

No leildo de segundo preco, o pagamento esperado do
ganhador com valor x € o valor esperado do segundo
lance mais alto dado x, que é a expectativa do segundo
valor mais alto dado x.

Assim, o pagamento esperado no leilao de segundo
preco é
ml(z) = Pr[Win] x E[¥1|Y; < z]
== (rl{..l"} Y .‘I.I[1?1i"_|l L ..l'].




